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EMENTA — Modulos de Hilbert, produtos tensoriais de modulos de Hilbert,
construcdo KSGNS, Teorema de Estabilizacdo de Kasparov, equivaléncia de
Morita e Teorema de Brown-Grenn-Rieffel. Fibrados de Fell e C*-algebras
seccionais associadas.

OBJETIVO: Fornecer ao aluno os rudimentos da teoria de médulos de Hilbert,
equivaléncia de Morita e fibrados de Fell e suas relagbes com algebras de
operadores.

PROGRAMA DETALHADO:
Parte I: Modulos de Hilbert (livro texto 1)

I. Médulos (de Hilbert) e operadores entre eles: livro texto 1, cap.1.
Topicos cobertos:

— Defini¢édo de pré-modulos e médulos de Hilbert

— Exemplos de modulos de Hilbert; somas diretas

— Operadores adjuntaveis entre médulos de Hilbert

— Topologia estrita

Il — Multiplicadores e morfismos entre C*-algebras; livro texto 1, cap.2:
Topicos cobertos:

— Algebra dos multiplicadores de uma C*-algebra

— Homomorfismos em algebras de multiplicadores

Il — Projecdes e unitarios; livro texto 1, cap.3.
Topicos cobertos:

— Sub-md&dulos complementaveis

— Isometrias e unitarios entre modulos de Hilbert
— Projecdes e isometrias parciais

IV - Produtos tensoriais; livro texto 1, cap. 4.

Topicos cobertos:

—Produto tensorial externo (entre médulos de Hilbert)
— Aplicacdes completamente positivas

— Produto tensorial interno (entre médulos de Hilbert)

V —Construgdo KSGNS; livro texto 1, cap.5.



Topicos cobertos:

— Estudo de aplicacdes completamente positivas

— Construgdo KSGNS (Kasparov, Stinespring, Gelfand, Naimark, Segal)
associada a aplicacdes completamente positivas; consequéncias.

VI - Estabilizacdo e Absorc¢éao; livro texto 1, cap. 6.

Topicos cobertos:

— Elementos estritamente positivos e C*-algebras sigma unitais; modulos
enumeravelmente gerados

— Teorema de estabilizacdo de Kasparov e suas consequéncias

VII - Médulos cheios e equivaléncia de Morita
Topicos cobertos:

— C*-algebras estaveis e estavelmente isomorfas

— Mddulos de Hilbert cheios e equivaléncia de Morita
— Teorema de Brown-Green-Rieffel (Teo. 7.6).

Parte Il: Fibrados de Fell (livro-texto 2 e varias outras referéncias)

VIII - Definicdo de fibrados de Fell (sobre grupos discretos) e exemplos

Tdpicos cobertos:

- Definicao de fibrados de Fell. Fibrados saturados

- Exempilos: fibrados associados a a¢fes (parciais/torcidas);

fibrados associados a decomposicfes espectrais de acdes de grupos abelianos
compactos.

IX - C*-algebras seccionais de fibrados de Fell

- Representacdes e a C*-algebra cheia de um fibrado de Fell

- Representacao regular e a C*-algebra reduzida de um fibrado de Fell
- Amenabilidade de fibrados de Fell

- Relagdo com produtos cruzados

Obs.: Os tépicos da parte Il acima podem ser encontrados no livro texto 2
e nas bibliografias complementares abaixo. Havendo tempo e interesse,
outros topicos sobre fibrados de Fell poderdo ser cobertos.
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