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PRE-REQUISITOS: Analise Real.
N° DE HORAS/AULA SEMANAIS: 06

EMENTA - Revisdo de espagcos métricos. Espacos topoldgicos. Funcdes
continuas. Base e sub-base de uma topologia. Redes. Espaco produto e
guociente. Conexidade. Compacidade. Lema de Urysohn. Teoremas de Tietze,
Tychonov e Arzela-Ascoli.

OBJETIVO: Introduzir ao aluno as ferramentas necessarias para o bom
entendimento das disciplinas de todos os ramos da analise e areas afins.

PROGRAMA DETALHADO:

Este programa esta baseado no livro texto (abaixo indicado por LT), no material
suplementar disponivel em seu companion site
(http://www.oup.com/uk/companion/metric) (abaixo indicado por CS) e no livro
texto 2 (abaixo indicado por LT2).

I. Revisdo de Espagos Métricos.

LT, Capitulo 5 (Metric spaces), secdes:

Motivacao e definicao

Exemplos de espagos métricos

Resultados sobre fun¢des continuas em espacos métricos
Conjuntos limitados em espagos métricos

Bolas abertas em espacos métricos

Conjuntos abertos em espacos métricos

LT, Capitulo 6 (More concepts in metric spaces), secdes:
o Convergéncia em espagos métricos

CS, Material suplementar C2, topicos:
o Completamento de espacos métricos via sequéncias de Cauchy
o Unicidade do completamento

Il. Espacos Topoldgicos.
LT, Capitulo 7 (topological spaces), se¢des:
o Definicédo

o Exemplos

LT, Capitulo 8 (Continuity in topological spaces, bases), se¢cdes:


http://www.oup.com/uk/companion/metric

o Definicao
. Homeomorfismos
. Bases

CS, Material suplementar ao capitulo 8 (S8), topicos:

. Bases e proto-bases
o Sub-bases
o Espacos separaveis sdo segundo enumeraveis

LT, Capitulo 9 (Some concepts in topological spaces)
o Todas as secoes.

LT, Capitulo 10 (Subspaces and product topology)

o Subespacos

o Produtos

o Gréficos

o Postscript sobre produtos

CS, Material suplementar ao capitulo 10 (S10), topicos:
o Inevitabilidade da topologia produto
o Topologias produto e fraca

LT, Capitulo 11 (The Hausdorff condition)
o Motivacao
o Condicdes de separagéo

CS, Material suplementar ao capitulo 11 (S11), tépicos:

o Condicdes sub-Hausdorff
o Lemma de Urysohn
o Teorema de Extensédo de Tietze

LT2, Capitulo 2

o Conjuntos dirigidos e redes (Directed set and Nets)
o Sub redes e pontos de acumulacéo
o Sequéncias e subsequencias

LT, Capitulo 12 (Connected spaces)

o Motivacao

o Conexidade

o Conexidade por caminhos

o Comparacéo das definicbes

o Conexidade e homeomorfismos

CS, Material suplementar ao capitulo 12 (S12), topicos:
o Componentes

LT, Capitulo 13 (Compact spaces)
o Motivacao
o Definicdo de compacidade



Propriedades de espagcos compactos

Funcdes continuas em espacos compactos
Compacidade de subespacos e espacos produto
Subconjuntos compactos do espaco Euclideano
Compacidade e convergéncia uniforme

Um teorema do tipo fungao inversa

CS, Material suplementar ao capitulo 12 (S12), topicos:
o Compacidade local

LT, Capitulo 14 (Sequencial compactness)
o Espacos métricos sequencialmente compactos.

LT, Capitulo 15 (Quotient spaces and surfaces)
Motivacao

Uma abordagem formal

A topologia quociente

Principais propriedades da topologia quociente
O circulo

O torus

O plano projetivo real e a garrafa de Klein
Cortando e colando

CS, Material suplementar C1, tépicos:
o Um critério geral para compacidade de espacos métricos
o O teorema de Arzela-Ascoli
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